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Unidad 5 : INTEGRALES MULTIPLES

Tema 5.2 : Integrales lteradas sobre Rectangulos

(Estudiar la Seccién 15.2 en el Stewart 52 Edicion; Hacer la Tarea No. 19)

Integrales lIteradas : Teorema de Fubini

J[rosan=] ] [tnay |ac= || [ trtas|

endondeﬁ)i={(x,y)|anSb,cSySd}

Ejemplo 1:
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Ejemplo 2

Evalte la integral jj(x—3y2)dA sobre la regién R = {(x,y)
%

0<x<2
ISySZ}
”(x—3y2 Jaa = I: JT (x=3y?)dy dx= j: by = y*] 2t =j02[(2x—8)— (x—1)x

2

=J02[x—7]dx={x—;—7x} =(2-14)-(0-0)=-12
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Ejemplo 3: Evalte la integral '”ysen(xy)dA sobre la region R =[1,2]x[0, 7]
R

2 o7
para resolver la integral I j ysen(xy) dy dx se tiene que integrar por partes
1Jo

T e2
en cambio la int egral J- J- ysen(xy) dx dy sale directa como sigue :
0d1

J.: J-lz M/(Ly) dx dy = J.: [ cos(xy)[ = dy = J-:[— cos(2y)+cos(y)] dy

u=xy
du=ydx

_ [%@yh sen(y)}y:” _0

y=0

Ejemplo 4: Encuentre el volumen del sélido limitado por el paraboloide eliptico
x> +2y*+2z=16, los planos de coordenadas, y los planos x=2 , y=2.

2 02 2 2y’ 2
sz-"‘f(x,y)dA:J j [16—x2—2y2]dydx=j 16y—x2y—T dx
0dJo 0
x 0

2

2 2 3
=I 302210 dx:‘[ @_zxﬂdx: 80x 2x° | _
0 3 ol 3 33

1 144
=§[(160—16)—(—0—0)]=T=48

Para estar seguros de que la respuesta representa el volumen debajo de la
superficie, tenemos que comprobar, mediante una gréfica tridimensional, que la
superficie esta totalmente arriba de la regidén rectangular dada.

Para la proxima clase estudiar las secciones
15.2 Integrales lteradas
15.3 Integrales Dobles sobre Regiones Generales

Tarea para entregar la proxima clase
Tarea No. 19 Integrales Ilteradas




82

Ma-2009 : MATEMATICAS PARA INGENIERIA II

Tarea No 19 : Integrales Iteradas
(Seccion 15.2 del Stewart 52 Edicion)

En los problemas 1 al 4 calcule la integral iterada:

72 @ 7/2
P1: I Isenx cos ydydx R1: 1
0 0
4 @2
P2: J. J. (£+1dedx R2: 21n2
1Jd1\Yy X 2
2
Xy 0<x<1
P3: dA ; R=1lx, :
”x2+1 {( y>‘—3£y£3 R3: 9In2
R
1
P4: ”—dA . R=[1,2]x[0,1] Ra: 12l
x+y 16
R
P5: Halle el volumen del sélido que se encuentra bajo el
2 2
: c X :
paraboloide eliptico T + % + z =1y arriba del cuadrado R5: %
R =[-11]x[-2,2]
P6: Halle el volumen del sélido que se encuentra en el
primer octante, limitado por el cilindro z=9—-y* y el plano R6: 36

x=2




